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13.1 Bevezeto

A félév soran mindeddig egyetlen termék elszigetelt piacaval foglalkoztunk. A 12.
eléadason példaul egyetlen termék egyensulyi mennyiségét és arat tanulmanyoztuk, és
eltekintettiink attol, milyen hatdst gyakorol a szoban forgd termék arara az 0sszes tobbi
termék piacan létrejott egyensulyi ar. Az ilyen tipusu elemzést parcidlis egyensulyi
elemzésnek nevezziik. Azonban tudjuk, hogy egy joszag keresletére nemcsak sajat ara,
hanem a tobbi joszag ara is hatassal van (lasd: kereszt-arrugalmassag, helyettesitd és
kiegészitd javak). Intuicionk szintén ezt sugallja. Az altalanos egyensulyi elemzés
ezeket a hatasokat is figyelembe veszi. Az itt kovetkezd eldadasnak ez a témadja.

Elképzelhetd, mennyire bonyolult feladat meghatidrozni az Osszes joszag keresleti és
kinalati feltételeinek kereszthatdsait. Tulsagosan Osszetett probléma, ezért szamos
egyszersito feltevéssel €liink.

1. Modelliinkben nincs termelés: tiszta cseregazdasaggal foglalkozunk. (J6vO félévben
majd targyalni fogjuk az egyensuly 1étezését termelés jelenlétében is.)

2. Csak a versenyzo6i piaccal foglalkozunk: feltételezziik, hogy minden fogyasztd
arelfogado, és ennek megfelelden hatarozza meg sajat optimalis fogyasztasat.

3. Mind a fogyasztok, mind a javak szamat a lehetd legkisebbre korlatozzuk:
modelliinkben két joszagot cserél két fogyaszté. (Ez rendkiviili modon megkdnnyiti a
feladat kezelését, és — mint az eldadas végére vilagossa valik — segitségével jol leirhatd
két piac egymasrahatasa és az armeghatarozds mechanizmusa.) A két fogyasztd nem
jelent feltétleniil csak két egyént. Ugy is felfoghatjuk, hogy kétfajta fogyasztonk van, és
mindkét fajta fogyasztobol sokan vannak jelen a piacon. (Ha drelfogado szereploket
feltételeziink, akkor sziikségiink is van erre a feltevésre.)

13.2 Az Edgeworth-négyszog

Két joszag két fogyasztd kozotti cseréjét egy egyszerli grafikus technika segitségével
abrazoljuk. A szdban forgé grafikus eszkozt Edgeworth-négyszognek' nevezik, és nem
mas, mint fogyasztoi dontést leird kozombosségi gorbék technikdjanak altalanositasa.
Nevezziik el a kétfajta szereplét (fogyasztot) A-nak és B-nek, a két terméket pedig x'-nek
és x*-nek. Rajzoljunk egy téglalapot, amelynek bal alsé sarkabol kiindulva 4 fogyasztd
fogyasztéasat, jobb folsé sarkabdl kiindulva pedig B fogyaszt6 fogyasztasat mérjiik fol.

13.1 folia

Az igy definidlt téglalap oldalainak hossza egy-egy joszag osszmennyiségével egyenlo.
Foltessziik, hogy mindkét joszag Osszmennyisége allandd, s csak a kétfajta fogyaszto
kozotti elosztasa valtozik. A 13.1-es folian példaul az elsd joszag (x') dsszmennyiségét a
téglalap vizszintes oldalanak hossza, a masodik joszag (x*) Gsszmennyiségét pedig a
téglalap fliggdleges oldalanak hossza adja meg.

' Az Edgeworth-négyszoget (Edgeworth-box) Francis Y. Edgeworth angol kozgazdasz (1845-1926) tiszteletére
nevezték el, aki els6ként alkalmazta ezt az elemzési eszkozt.
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crer

jeloli: az 4 fogyaszto altal birtokolt mennyiségeket a négyszdg bal alsé sarkabol, a B
fogyaszto altal birtokoltakat a négyszdg jobb felsd sarkabol kiindulva mérjiik. Képzeljiik
el a dolgot tigy, mintha egy megszokott modon abrazolt és egy fejjel lefele forditott koor-
dindtarendszert egymadsra csusztatndnk. A megszokott modon abrdzolt koordinata-

rendszerben 4 fogyasztd joszagkosarat az X , = (x',x’) vektorral mérjiik, a fejjel lefelé
forditott koordinatarendszerben pedig B fogyasztoét az X, =(x,,x;) vektorral. A
fogyasztoi kosarak egy X = (X ,,X,) elemparjat egy allokacionak (elosztasnak) nevez-
ziik.

Egy allokaci6 akkor megvalésithaté, ha a két joszag felhasznalt mennyisége megegyezik
a rendelkezésre 4ll6 Osszes mennyiséggel.

Ahhoz, hogy a két fogyasztd kozotti cserét targyalhassuk, egy ujabb fogalmat kell beve-
zetniink: ez a két fogyaszté indulékészlete, melyet a W, = (0, @), W, =(w},0})
vektorokkal jelsljiik.”> Az Edgeworth-négyszog W pontja (W = (W ,,Wy,)) ennek megfe-
lelden egy kezdeti elosztas (allokacio). A fogyasztok az egymas kozti kereskedelemben

a rendelkezésiikre allo javakbol valamennyit elcserélnek, ¢s igy all el a széban forgd
javak végsoé elosztasa.

Hogyan abrazoljuk a cserét ebben a fogalmi keretben? Induljunk ki egy W kezdeti
elosztasbol, amelyet a cserepartnerek (4 és B) valamilyen oknal fogva moédositani
szeretnének, — mondjuk azon a modon, hogy A4 a rendelkezésére allo x' termékbdl
bizonyos mennyiséget elcserél x* termékre, B pedig — természetesen ezzel teljesen
szimmetrikus modon — a rendelkezésére 4116 x” termékbél cserél el bizonyos mennyiséget
x' termékre. A csere révén a kezdeti W allokaciobol egy masik — L — allokacioba jutottak.

13.2 folia

A két fogyasztd preferenciait ugyanugy abrazoljuk, mint joszagkosaraikat: az A4
fogyaszto preferencidit az Edgeworth-négyszog bal als6 sarkébdl kiindulva rajzoljuk fol:

13.3 félia
B fogyasztoét pedig fejjel lefelé, a négyszog jobb felsd sarkabol kiindulva.
13.4 félia

Vegylik észre, hogy az A fogyasztdé kozombosségi gorbéi észak-kelet iranyba haladva,
mig a B fogyaszté kozombdosségi gorbéi éppen ellenkezdleg, délnyugati iranyba haladva
jelentenek egyre nagyobb hasznossagi szinteket. Ha Osszetoljuk az A4 és a B fogyasztd
kozombosségi térképét, az Edgeworth-négyszogon beliil egyszerre tudjuk abrazolni a két
fogyasztd preferenciat. A kovetkezd alfejezetben ennek az egyszerli eszkdznek a

> Minden szerepld a piacra lépésekor rendelkezik a vizsgalt javak egy bizonyos indulokészletével. Ennek az
el6adasnak a keretében nem firtatjuk azt a kérdést, hogy valaki hogyan tett szert indulokészletére: 6rokolte,
ajandékba kapta vagy éppenséggel maga termelte meg. (Az indulokészlet fogalmaba az az eset is belefér, hogy
valaki csak az egyik termékbdl rendelkezik valamilyen pozitiv készlettel, a masikbol nem.)
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segitségével bemutatjuk, miért lehet kolcsondsen elényods a csere (a kereskedelem) a két
szerepld kozott.

13.3 és 13.4 folia osszetolva

13.3 Indulokészlet, kereskedelem

—  Miért nem marad meg mindkét fogyasztd az induldkészleténél? Azért, mert a csere altal
kdlcsondsen elénydsebb helyzetet tudnak elérni.

13.5 folia

—  Vizsgaljuk meg figyelmesen a fenti foliat. A két fogyasztd indulokészletét reprezentald
allokaciot ugy helyeztik el az &bran, hogy az A4, illetve B fogyasztd egy-egy
kozombosségi  gorbéjének metszéspontjara keriiljon. Konnyen belathato, hogy e
kiinduloponthoz képest a két kozombosségi gorbe altal koriilhatarolt, lencse alakt teriilet
minden pontja elénydsebb mindkét fogyaszté szamara, mint az indulokészlet. Ha ez igaz,
akkor a cserének létjogosultsaga van, hiszen mindkét fogyasztd helyzetét javitja. Vajon
létezik-e olyan allokécid, amelynél jobbat cserék révén mar nem lehet elérni? Igen, van.
Ennek igazolasahoz fel kell eleveniteniink egy mar tobb izben is targyalt fogalmat, a
Pareto-hatékonysag fogalmat.

13.4 Pareto-hatékony allokaciok: a szerzddési gorbe

— Melyek azok az allokacidok, amelyek A szamara jobbak, mint a kezdeti allokacio?
Természetesen azok, amelyek a kezdeti allokaci6 pontjan keresztiilhaladd kozombosségi
g0rbétdl északkeletre helyezkednek el.

13.6 folia

— B szamara pedig nyilvanvaldéan a kezdeti allokédcional azok az allokacidk jobbak,
amelyek a kezdeti allokdcido pontjan athaladd kozombosségi gorbétdl délnyugatra
helyezkednek el.

13.7 folia

—  Ennek a két halmaznak a k6z0s része az Edgeworth-négyszdgdn beliil kihasit egy (lencse
alakt) teriiletet, amelynek barmely pontja eldnydsebb mindkét fogyasztd szamara, mint a
kezdeti allokacid W pontja: kolcsonds eldnyds szamukra, ha kereskednek egymassal.

13.8 folia
13.5 folia ismét

— Tegyiik fel, hogy a két fogyaszto a csere révén az M; pontba jutott. Most
megismételhetjiik az elébbi gondolatmenetet azzal a kiilonbséggel, hogy most a
kiindulopontunk nem a W pont lesz, hanem az elsé csere révén frissen elért M, pont. M,
ponthoz természetesen ismét talalhatunk egy-egy — A, illetve B fogyasztohoz tartozd —
egymast metszd kozombosségi gorbét. E  kozombosségi  gorbék ismét csak
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kortilhatarolnak egy (a korabbindl mar kisebb teriileti) halmazt, amely az M,
kiinduloponthoz képest a fogyasztok szdmara kolcsondsen preferalt allokaciok pontjait
tartalmazza. A cserének ismét van 1étjogosultsaga; egy tjabb csere révén a kdlcsondsen
preferalt allokéciok halmazén beliil ijabb pontba jutnak a szereplok (mondjuk: M;-be).

13.9 folia

— Addig érdemes a cseréket folytathatni, amig a mindenkori referenciaponthoz képest a
felek szamara kolcsondsen eldnydsebb allokaciok halmaza (a ,lencse”) egyetlen pontta
nem zsugorodik. Ez akkor kovetkezik be, amikor a két fogyasztd kozombosségi gorbéi é-
rintik egymast. A kozombosségi gorbék érintési pontjdnak van egy igen nevezetes
tulajdonsaga: az érintési pontban a két fogyaszto helyettesitési hatarrataja megegyezik.
Ertelemszerii tehat, hogy ehhez az allokaciohoz képest mar nincs tobb olyan allokacid,
amely mindkét fogyasztd szamara egyarant eldnydsebb lenne. Az érintési pontban mar
csak oly modon javithatnank az egyik fogyasztd helyzetén (ndvelhetnénk az altala elért
hasznossagi szintet), ha a masik fogyasztd helyzetén rontanank (alacsonyabb hasznossagi
szintre tolnank vissza): ezzel definici6 szerint Pareto-hatékony allokaciéhoz érkeztiink.’

13. 10 folia

—  Figyeljiik csak meg, hogy semmilyen kitiintetett tulajdonsaga nem volt annak a pontnak
(kezdeti allokacionak), ahonnan elindultunk. Barmely tetszéleges (nem Pareto-hatékony)
allokaciobol indultak volna is ki piaci szerepldink, cserék sorozataval képesek lettek
volna helyzetiikon kolcsondsen javitani. Ebbol az kovetkezik, hogy barmely kezdeti
allokacidohoz hozzarendelhetiink egy Pareto- hatékony allokéciot, amit cserék sorozataval
el lehet érni. Ennek messzemend kovetkezményei vannak (amit késdbb targyalni is
fogunk), de egyelére vonjuk le azt a kovetkeztetést, hogy nem csak egy, hanem
szamtalan Pareto-hatékony allokacio 1étezik. Minden olyan pont, ahol a két fogyasztd
kozOmbosségi gorbéi érintik egymast, Pareto-hatékony allokéciot képvisel. Az ilyen
pontok halmazat Pareto-halmaznak vagy szerzédési gorbének nevezziik.

13.11 folia

— Vajon adott induldkészletek (kezdeti allokaciok) mellett mely pontok lesznek a végso
allokaciok? Az elébbiekben fejtegetett okok kdvetkeztében e pontok a szerzddési gorbe
azon szakaszara eshetnek csak, amely a kezdeti allokdciokhoz képest a kdlcsondsen
preferalt allokéaciok (lencse alak(l) halmazan beliil van.

13. 12 folia

3 Specialis esetben (speciélis gorbiiletii kozombosségi gorbék esetén) az Edgeworth-négyszog oldalain — ahol az
egyik piaci szerepldé valamelyik joszagbol nulla indulokészlettel rendelkezik — lehet olyan Pareto-hatékony
pontokat (allokéciokat) talalni, amelyeknél a két fogyasztd kozombdsségi gorbéi nem érintdi egymasnak. Hazi
feladat: rajzoljunk egy ilyen esetet, €s bizonyitsuk be, hogy a szoban forgo allokacié Pareto-hatékony!
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13.5 Piaci kereskedelem

— Nem zavar6-e az, hogy nem tudjuk, hogy a szerz6dési gorbe mely pontjaban érik el a
szereplok a végso allokaciot? Vagy esetleg mindegy, hogy mely allokéacional allapodnak
meg, hiszen mindegyikiik Pareto-hatékony? A piaci szereplok szamdra ez természetesen
nem mindegy, hiszen a szerzddési gorbe mindegyik pontjdban mas-mas hasznossagi
szintet érnek el. Vegyiik észre: a Pareto-hatékonysag fogalma nem mond semmit arrol,
hogy a javak hogyan vannak elosztva a piaci szereplok kozott, csak arrdl tajékoztat
benniinket, hogy szerepldink kimeritették a rendelkezésiikre allo kolcsondsen eldnyods
cserelehetdségeket.

Ahhoz, hogy pontosan meg tudjuk hatarozni, hogy végiil melyik allokacional allapodnak
meg a cserében részt vevd felek, tobbet kell tudnunk a cserefolyamat feltételeirdl.
Tételezziik fel, hogy a cserefolyamat a versenyzoi piac szabdlyai szerint jatszodik le!
Hivjuk segitségiil a 12. eldadason megismert arverési kikialtot, akinek a segitségével
megtalaljuk majd azt az (egyetlen) allokaciot a szerzodési gérbén, amelyet a csere ered-
ményeként a két fogyaszto elér A kikialtdé mindkét termékre meghataroz egy tetszdéleges
(p,, p,) érat, és nyilvanossagra hozza oket. Ezzel az informacidval meghatérozza a két
fogyasztd kezdeti allokacion athalado koltségvetési egyenesét (Miként?). A két fogyasz-
to, figyelembe véve indulokészletének értékét, eldonti, mennyit kivdn venni, illetve
eladni a meghirdetett 4rakon.”

13.13 folia

— Az (x,x2) allokacié az 4 fogyasztd brutté kereslete az x' és x* javakbol. Ez a

mennyiség azonban nem adja meg, hogy mennyit kivan az adott arak mellett venni,
illetve eladni. Errdl tdjékoztat a netté kereslet fogalma, amely a bruttd kereslet és a
induldkészlet kiillonbségével egyenld. Ha a nettd kereslet értéke pozitiv, akkor a
fogyasztd vasarolni kivan a kérdéses joszagbol, ha negativ, akkor eladni.

—  Tetszbleges arak mellett semmi sem biztositja azt, hogy a javak nett6 kinalata és nettd
kereslete megegyezik. A piac nincs egyensulyi allapotban, ha tulkereslet van az egyik,
illetve tulkinalat van a masik joszagbol. (A 13.13 abran példaul az x' j6szagbol talkinalat
van, az x’-bél pedig tulkereslet: 4 tbbet akar x'-bél eladni, mint amennyit B venni
szeretne; x*-b6l pedig B kevesebbet hajlandé eladni, mint amennyit 4 vasarolni szeretne.)
Az arverezének meg kell valtoztatnia az arakat, ha azt akarja elérni, hogy a kereslet és
kinalat értéke kozelebb keriiljon egymashoz. Amelyik joszagbdl tulkereslet van, annak az
arat novelni fogja, amelyikbdl tulkinalat, azét csokkenteni. Addig valtoztatja az arakat,
amig mindkét joszag nettd kereslete és kinalata meg nem egyezik.

13.14 folia

— llyen feltételek mellett a piac egyensulyi allapotba keriil. Szakkifejezéssel élve, ezt az
egyensulyi allapotot versenyzdi (kompetitiv) egyensulyi allapotnak vagy walrasi e-

* Ha csak két szerepldnk van, akkor nincs sziikség kikialtora, mert a két szereplé alkudozni kezd, és végiil
megegyezik egymadssal. Ha viszont abbol indulunk ki (amint az el6adas elején is feltételeztiik), hogy nem kettd,
hanem kétféle piaci szereplok van (melyek egymastol eltérd preferencidkkal rendelkeznek), és mindkét tipusbol
sokan vannak a piacon, akkor mar nem miikddik az alku, és sziikség van a kikialtora.
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gyensulynak nevezik. A walrasi egyenstlyi allapotban 1. mindkét fogyasztod az altala
legjobban preferalt, szamara megfizethetd joszagkosarat valasztja, és 2. a fogyasztoi
dontések egymassal Osszeegyeztethetok abban az értelemben, hogy a kereslet mindkét
jO0szag piacan megegyezik a kinalattal.

— Ennek matematikai feltétele az, hogy a koltségvetési korlat érintdje legyen a két
fogyaszté kozombosségi gorbéjének (a helyettesitési hatarratdk egyenléek az éarak
aranyaval) ¢és a két fogyasztd kozombdosségi gorbéi ugyanabban a pontban érintsék az
arak altal meghatarozott koltségvetési korlatot.

13.6 A Pareto-hatékonysagot leiro feltételek és a fogyasztoi dontések
optimumfeltételeinek azonossaga piaci kornyezetben

— Hatarozzuk meg eldszor a Pareto-hatékonysag algebrai feltételeit. Rogzitsik a B
szerepld hasznossagi szintjét (4, ), és maximalizaljuk az 4 szereplé hasznossagi fliggvé-
nyét! A feladatot harom dolog korlatozza: B szereplo rogzitett hasznossagi szintje, illetve
a két joszdg maximalisan rendelkezésre all6 mennyisége: az indulokészletek Osszege
(@',w”). A Pareto-feladat tehat igy fest:

13.15 folia

—  Keressiik azt az X =(X,,X,) allokaciot (X, =(x,x}), X, =(x;,x;)), amelyben 4
hasznossagi szintje a lehetd legnagyobb, B rogzitett hasznossagi szintje mellett, feltéve,
hogy a két termék felhasznalt mennyisége egyenld a rendelkezésre all6 0sszmennyiség-
gel. A feladat Lagrange-fiiggvénye az alabbi (a korlatozo feltételek mindegyikéhez egy-
egy Lagrange-egylitthat6 tartozik):

13.16 folia

— Mivel négy (Miért négy?) valtozo szerint optimalizalunk, négy elsérendii feltételiink
van:

13.17 folia

— Haaz (1) egyenletet a (2)-sel, illetve a (3)-t a (4)-sel elosztjuk, megkapjuk az (5) és a (6)
Pareto-hatékonysagi feltételeket:

13.18 folia

— A kapott eredmény értelmezését mar a grafikus dbrazolas kapcsan megadtuk. Fontossaga
miatt azonban e helyiitt megismételjiik: Pareto-hatékony allokéacional a két joszag kozotti
helyettesitési hatararany a két fogyaszté (4 és B) esetében megegyezik egymassal.
Ellenkezd esetben ugyanis lenne olyan cserelehetdség, melynek kihasznalasaval
mindketten elénydsebb helyzetbe keriilnének.

—  Most idézziik fol az optimalis fogyasztéi dontés pontjaban érvényes érintofeltételt,
mely szerint a fogyasztd szubjektiv értékelését kifejezd helyettesitési hatarardny és az
piac objektiv értékitéletét kifejezo ararany valamennyi fogyaszto esetében megegyezik.
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13.19 folia
Minden Pareto-hatékony elosztas esetében teljesiilnie kell az (5) €s (6) feltételeknek:
13.18 folia ismét
Tovéabba minden versenyzdi egyensuly esetében teljesiilnie kell a (7) és (8) feltételeknek:
13.19 folia ismét

Figyeljiilk meg a hasonldsagot a Pareto-hatékonysagi feltételek és az egyedi fogyasztoi
optimalitasi feltételek kozott. A helyettesitési hatdraranyokkal vald egyezOség miatt a
hatékonysagi feltételek Lagrange-szorzoi (g, és u,) éppen megegyeznek a fogyasztoi
optimum dontési feltételeiben szerepld arakkal (pi-gyel és p,-vel). A Pareto-hatékonysa-
got leir6 feltételek és az egyedi maximalizalasi feltételek piaci kornyezetben tulajdonkép-
pen ugyanazok.

13.7 A Walras-torvény

Ha x'(p,p,) adja meg az A fogyasztd x' joszagra vonatkozo keresleti fiiggvényét,
x,(p,, p,) pedig a B fogyasztoét; tovabba ha hasonlé modon definidljuk az x* joszagra
vonatkoz6 egyéni keresleti fiiggvényeket’, akkor az altalinos — jelen esetben: a két
termékre kiterjedd — egyensulyt olyan (p,,p,) arrendszerrel jellemezhetjiik, amelyre
igazak az alabbi egyenldségek:

13.20 folia

Vezessiink be mindenekel6tt néhany uj fogalmat! A két fogyaszté x' és x* termékre
vonatkozo6 tulkeresleti fliggvényeit (vagy nettd keresletét) az alabbi moédon hatarozhatjuk
meg (emlékeztetd: nettd kereslet = a joszag bruttd kereslete minusz az induldkészlet).

13.21 folia

A termékspecifikus egyéni tulkeresleti fiiggvények aggregaldasdval definidljunk harom
aggregalt talkeresleti fliggvényt: az egyes termékek aggregalt tulkeresleti fiiggvényeit, az
egyedi fogyasztok aggregalt tulkeresleti fliggvényeit, valamint tovabbi aggregéacid révén
az aggregalt piaci tilkeresleti fiiggvényt.

13.22 félia

Az aggregalt tulkeresleti fiiggvények segitségével megfogalmazunk egy meglehetdsen
nyilvanvalo, de fontos Osszefliggést: a Walras-torvényt. A Walras-torvény azt mondja

> A keresleti fiiggvények argumentumértékei kozil itt kihagytuk a fogyasztoi jovedelmet. A fogyasztoi
jovedelem természetesen nem mas, mint a fogyaszté rendelkezésére allo indulokészletnek a mindenkori arakon

mért értéke. Az A fogyasztd jovedelme (my) példaul nem més mint: m, = p, @, + p,®’ .
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ki, hogy az aggregalt piaci tulkereslet értéke minden lehetséges drvalasztds esetén zérus
(matematikailag: azonosan egyenlo nullaval).

13.23 folia

Bizonyitas: Induljunk ki a két fogyasztd koltségvetési korlatjabol, rendezziik at Oket,
majd az 4 és B fogyasztdo egyenletét adjuk Ossze (aggregaljuk). Ennek az egyszerii
eljarasnak az eredményeképpen megkapjuk a Walras-térvényt.

13.24 folia

Jol lathatd, honnan szarmazik a Walras-torvény. Mivel az egyes szereplok aggregalt
tulkeresleti fliggvényeinek értéke mindig nulla, nem meglepd, hogy az egyéni aggregalt
tulkeresleti fiiggvények Osszegzése révén kapott piaci aggregalt tulkeresleti fliggvény
értéke is mindig nulla, — fliggetleniil attol, hogy a termékeket milyen arakon értékeljiik.

Kovetkezmény: Tegyiik fol, hogy az egyik (mondjuk az x') termék aggregalt
talkereslete (p,,p,) éarrendszer esetén éppen nulla. Ha a Walras-térvény igaz minden
lehetséges arrendszerre, akkor természetesen erre az arrendszerre is igaz. Alkalmazzuk a
Walras-tdrvényt erre az esetre. Ha a mésik termék ara nem nulla (p, # 0), akkor behe-

lyettesités utan azt kapjuk, hogy (p;,p;) arrendszer esetén a mdsik (x°) jészdg agrregalt
tulkereslete is éppen zérus értekii lesz.

13.25 folia

Ez kozgazdasagilag azt jelenti: ha taldlunk egy olyan (p;,p,) arrendszert, amely mellett

az egyik joszag piacan a kereslet megegyezik a kinalattal, akkor biztosak lehetiink abban,
hogy a masik joszag piacadn is megegyezik a kereslet a kinalattal.

Ez a fontos eredmény nemcsak a kéttermékes esetre igaz, hanem 4ltalanossagban is: ha n
termékiink van, akkor az altalanos egyensuly biztositdsdhoz elegendd olyan arrendszert
taldlnunk, amely mellett n—1 piac egyensulyban van, a Walras-torvény garantalja azt,
hogy ez esetben az n-edik piac is egyensulyban lesz.

Tovabbi kovetkezmény: A Walras-torvénybdl az kovetkezik, hogy egy n-termékes
rendszerben csak n—1 fliggetlen egyenletink van. Ha viszont n joszadg piaca nem
fiiggetlen, akkor az arak sem lehetnek azok. Ez igy is van: valdban csak n—1 ar
fliggetlen. Ez egybevag az eddig tanultakkal. A koltségvetési korlat nulladfoktt homogén
figgvény. Ha az Osszes arat és a fogyasztd jovedelmét megszorozzuk egy pozitiv
szdmmal, akkor semmi sem valtozik. Az altalanos egyenstlyi modellben is errél van szo.
Ebben a modellben a fogyaszt6 jovedelme nem mas, mint az induldkészletének a piaci
arakon vett értéke. Ha minden drat megszorzunk egy pozitiv ¢ szammal, akkor azzal
egyszersmind indulokészletét értékét (a ,,jovedelmét”) is megnoveljiik. Ha tehat van egy
(p;,p,) egyenstlyi arrendszeriink, akkor egy (tp,,tp,) 4rrendszer is egyensulyi lesz
tetszdleges ¢ (¢ >0) esetén. Ez ma-gyaran annyit jelent, hogy az egyik arat szabadon

megvalaszthatjuk, és a tobbit ennek segitségével fejezhetjiik ki. (Ezt az arat &rmércének
nevezzik.)
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Az altalanos egyensuly allapotaban tehat a kereslet és kindlat minden piacon megkdvetelt
egyenlOségétdl csak a relativ arak (az araranyok) meghatarozhatosagat varhatjuk. Ha
ugyanis valamennyi ar azonos ardnyban valtoznék, az nem véaltoztatnd meg senkinek a
keresleti és kindlati magatartasat.

13.8 A versenyzoi egyensuly létezése

— Vajon biztosak lehetiink-e abban, hogy minden esetben 1étezik olyan arrendszer, amely
valamennyi piacon egyszerre képes egyenlové tenni egymassal a keresletet és a kinalatot?
Sajnos nem. Meghatarozott feltételek mellett azonban a versenyzdi egyensulyt biztositd
arrendszer létezik. Az altalanos egyensuly létezéséhez sziikséges matematikai feltételek
preciz szambavétele igen bonyolult anyag, mely nehézségi fokat tekintve messze
meghaladja egy bevezetd kurzus szintjét. Ezért itt csak nagyon nagy vonalakban
beszéliink ezekrdl a feltételekrol.

— E feltételek kozott kulcsfontossagi szerepet jatszik az aggregalt piaci tulkeresleti
fiiggvény egy — az elmélet altal megkdvetelt — tulajdonsaga: a folytonossag. Az aggregalt
tulkeresleti fiiggvény folytonossaga — kissé pongyolan fogalmazva — azt jelenti, hogy kis
arvaltozasok nem okozhatnak nagy ugrasokat a keresett mennyiségben.

— A folytonossagot két feltétel biztositja. Vagy mindegyik fogyasztd keresleti fiiggvénye
folytonos kell legyen®, vagy — még altalanosabban — elegendé az is, ha mindegyik
fogyaszto a piac méretéhez képest kicsi. Ebben az esetben konnyen elképzelhetd, hogy az
aggregalt keresleti fiiggvény folytonos lesz akkor is, ha az egyéni keresleti fiiggvények
nem folytonosak.” Ez azért j6 feltétel, mert intuicionk is azt sugallja, hogy versenyzoi
magatartas csak nagyszamu fogyaszto esetében lehetséges.

% Ha a fogyasztok preferenciai konvexek, akkor ez automatikusan teljesiil.
7 Képzeljiik el a gépkocsik piacat. Az egyéni kereslet biztosan nem folytonos (senkinek nincs sziiksége egy fél
autora), és ha mar vett egyet, nem feltétleniil fogja autdjat lecserélni, ha az autdk ara csokken.
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Francis Y. Edgeworth
(1845-1926)

11
Kertesi mikro — http://www.econ.core.hu/~kertesi/kertesimikro/




_ MIKRO-
OKONOMIA

ELOADASVAZLATOK

13. eloadas

ALTALANOS EGYENS}’JLY
TISZTA CSEREGAZDASAGBAN

MELLEKLET

Kertesi Gabor

12
Kertesi mikro — http://www.econ.core.hu/~kertesi/kertesimikro/




13.1
Az Edgeworth-négyszog
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13.2

Csere az Edgeworth-négyszogben

xé Bvesz ogpg

xi Aelad oy
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13.3
,A” szereplo pereferenciai

AN
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13.4
., B” szereplo preferenciai

x1

N
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13.5
A kereskedelem kolcsonosen elonyos

| ©p B
o} K \ ok

N N |
A ol b
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13.6
Az indulokészlethez (W) képest “A” altal
preferalt allokaciok halmaza

A\
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13.7
Az indulokészlethez (W) képest “B” altal
preferalt allokaciok halmaza

A\
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13.8
Az indulokészlethez (W) képest “A” és “B”
altal egyarant preferalt allokaciok halmaza
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13.9
A kolcsonosen preferalt allokaciok
halmazanak szikitése cserék révén
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13.10
Pareto-hatékony allokacio
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13.11
A szerzodési gorbe
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13.12
Adott indulokészletek (W) melletti végso
allokaciok halmaza

24
Kertesi mikro — http://www.econ.core.hu/~kertesi/kertesimikro/




13.13
Tetszoleges arak mellett a piacok altalaban
nincsenek egyensilyban

,B” nettd kereslete x1-bgl

B
’ A”
netto B”
Kereslete "
x2-b61 nett6
kinalata
x2-bél
A A” netté kindlata x1-bél | P

P2
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13.14
Egyensiily az Edgeworth-négyszogben

»B” netto kereslete x!-bol B
’ A” ,,B”
netto netto
kereslete kinalata
x2-b6l x2-bél
\

LA” nett6 kindlata x1-bél \ l‘)’—l
2
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13.15
A Pareto-hatékony elosztasokat
meghatarozo feladat

1 2
max
2 1 zuA(XA’XA)
X 59X sXpsXp

1 2 ~
ug(xg,xg)=1Ug
kf' 1+1_ 1
o Le o XA XB—(’)
2 2 2
XA+XB—(D
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13.16
A Pareto-hatékony elosztasokat
meghatarozo feladat megoldasa (1)

A Lagrange-fiiggvény

_ 1 2
cmax  L=u,(xy,X3)
XA XA Xp,Xp

_x[uB(X}SSX%E)_ﬁB]
1 1 1
_HI[XA + XB —® ]
2 2 2
—HZ[XA+XB—CO ],
ahol: A,uyp,H,  Lagrange-szorzok

A>0, u; >0, u,y, >0)
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13.17
A Pareto-hatékony elosztasokat
meghatarozo feladat megoldasa (2)

Elsorendii feltételek:

= —uy =0 )

oxl  oxl '
oL Ou

;= ~H2=0 )
5XA 6XA
oL ou
= X—? -n =0 3
5XB 8XB
oL ou
5 = —]23 —Hy =0 “4)
6XB 6XB
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13.18

A Pareto-hatékonysagi feltételek

(1)-et a (2)-vel elosztva megkapjuk:

ou , /OxYy _ Ky

MRSA =
6uA/6sz K2

(3)-at a (4)-gyel elosztva megkapjuk:

Oug /ax}3 Wy
dug /0xg M2

MRSB =

osszefiiggéseket.
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13.19
A fogyasztoi dontés
optimumfeltételei

1
MRSA:auA/axAzpl (7)

du, /0xi P2

dup / Oxp _Ps

MRSB =
Oug /8x123 P2

@®

Az egyensiilyban az egyéni optimum feltételeinek is

teljesiilniiik kell (érint6feltétel!).
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13.20
Piaci egyensulyi feltételek

Egyensiilyi drak: (p7,p5)

1 * * 1 * * 1 1
XA(P15P2)+Xp(P15P2) =04 +Op

2 % % 2 k% 2 2
XA (P1,P2) +Xg(P1,P2) =0 +Op

Vagyis: x!, illetve x* joszag osszkereslete megegyezik

x!, illetve x> 6sszkinalataval.
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13.21
A j-edik fogyaszto i-edik termékre
vonatkozo tilkeresleti fiiggvénye

ey (P1,P2) = X4 (P1>P2)— @4 }
A”

eA (P1,P2) = X4 (P1,P2) — 04

e}a(l’lapz):X%s(PbPz)—@}s } B

elza(Pan) = Xlzs(l)lspz)—(’)lza
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13.22
Aggregalt tulkeresleti fiiggvények

Fogyaszto (j)
Termék (i) Aggregalva
A B
x' ek(pl,pz) e}B(plapZ) zl(pl,p2)=ek +ep
X’ ef\(pl,pz) elza(l)lapz) Zz(pl,p2)= e} +ep
Aggregslva ZA(p19p2)= ZB(plap2)= Z(p(l,p2)=) ( )
P2 )+ P2 )=
plelA +P2€2A P1e}3 +P2612; A Il)l p21 o plz b 2
pl[eA +eB]+p2[eA +eB]
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13.22
Aggregalt tulkeresleti fiiggvények

(folytatas)
Fogyaszto
Termék Aggregalva
A B
<! ol ol
A B Az egyes termékek aggregalt
2 2 5 tulkeresleti fiiggvényei
A ¢B
Az egyes fogyasztok aggregalt Az aggregalt (piaci) tilkeresleti
Aggregalva
tilkeresleti fiiggvényei fliggvény
35
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13.23
A Walras-torvény

Kimondja: az aggregalt (piaci) tiilkereslet értéke

azonosan egyenlo zérussal:
2(p1-P2) =P12' (P15P2) + P22 (P1,p2) =0,
vagy, ami ugyanaz:

z(p15P2)=2A(P1,P2)t2g(P1,p,2)=0.
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13.24
A Walras-torvény bizonyitasa

A és B szereplo koltségvetési korlatja (j=A, B):

Plx}(Plapz)*'PzX,?(PbPz)=P1®} +P2®f )
Atrendezve:

P11Xj(P1,P2)— @i+ P2[X; (P1,P2) — 0] 1=0  (2)

Az egyedi fogyasztok termékspecifikus tilkeresleti
fiiggvényeire leforditva:

pieh (P1sP2)+P2eh(PrsP2) =0 (3a)

Preg(P1-P2) +P2ef (P1,P2) =0 3b)

Az egyes fogyasztokra aggregalt tilkeresleti
fiiggvényekre leforditva (3a = 4a és 3b = 4b):

ZA(P15p2)=0 (4a)
zg(P1,p2)=0 (4b)

(4a)-t és (4b)-t Osszeadva:
Zo(P15P2)+2g(P1,P2)=0 )]
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13.24
A Walras-torvény bizonyitasa
(folytatas)

Vagy masképpen megfogalmazva, az egyes termékekre

aggregalt talkeresleti fiiggvényekbdl szarmaztatva:

P12 (P1,P2) + D222 (P15P2) =0 (6)

(5) és (6) természetesen ekvivalens.

Ez a Walras-torvény.
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13.25
A Walras-torvény kovetkezménye

Tegyiik fel, hogy egy (p;,p>) drrendszer esetén:

z'(p1,p3) =0. 1)

A Walras-torvény értelmében

piz' (p1,p3)+P2z°(p1,p3) =0, Q)

ezért tetszdleges p5 > 0 mellett igaz az, hogy

z*(p},p3) =0. 3)
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