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PREFERENCIAK FEJEZET FOLYTATASA

6.1 A helyettesitési hatararany

— Dolgozzunk mostantdl fogva (alapértelmezésben) jol viselkedd preferencidkkal, vagyis
konvex és monoton preferencidkat leird kozombosségi gorbékkel. Ha ettdl a feltételezéstdl
eltériink, azt mindig kiilon jelezziik.

— Tekintsiik e kozombosségi gorbékre a kovetkezoképpen: fogjuk fol az egyik fogyasztott
JOszag mennyiségét a masik joszag mennyiségének fiiggvényeként. Legyen x, = f(x,).
Ha f'konvex fiiggvény — a preferencidk monotonitdsa miatt ennek igy kell lennie —, akkor
nyilvanvalo, hogy az f fiiggvény grafjanak (a kozombosségi gorbének) minden egyes
pontjaban igaz, hogy: dx,/dx, <0. Vagyis, ha x; nd, akkor x, csokken. Az f fiiggvény
derivaltja negativ.

6.1. folia

— Az analizisbdl tudjuk, hogy a szoban forgd differencialhanyados nem mads, mint a
fiiggvény — itt: a kozOmbdsségi gorbe — egy adott pontban vett érintdjének meredeksége.

6.2. folia

— Ennek a meredekségnek igen fontos kozgazdasagi jelentése van: azt fejezi ki, hogy az
egyik joszag (x,) fogyasztisanak egységnyi csokkenéséért (—dx,) a masik joszag (x,)
fogyasztasanak hany egységnyi novelése (+ dx, ) képes benniinket karpotolni. Forditva is
megfogalmazhatjuk ugyanezt: az egyik joszag (x,) fogyasztasanak egységnyi novelése
(+dx,) érdekében a masik joszag (x,) fogyasztdsanak hany egységérdl (—dx,) lennénk
hajlanddak lemondani. E megfogalmazasokbol is viladgosan latszik: a szdéban forgd
hanyados (differencialhanyados) — melynek neve is van: helyettesitési hatararany
(marginal rate of substitution = MRS)' — azt fejezi ki, hogy adott jészagkosar
birtokaban milyen értéket tulajdonit a fogyaszto az egyik joszagnak a masik joszaghoz
képest. Ez az értékelés természetesen szubjektiv. A fogyasztd egyéni izlésétdl fiigg. Kis
kitérd az izlések (preferenciak) szubjektivitasarol és kiilonbozdségérol:

6.3 folia
— Melyik az angol, és melyik a francia? Miért?

— Egy specidlis értelmezés: a joszagteret két dimenzidban gy is értelmezhetjiik, hogy az
egyik joszagot (mondjuk x,-et) egy naturdlis mértékegységben mért, szokvanyos
joszagnak tekintjiik (alma kiloban, tej literben mérve stb.), a masik joszagot (mondjuk x, -
t) az altalunk fogyasztott ,,0sszes tobbi” joszagra valo kiadasunknak (Osszetett j0szag). Mi
is ennek a mértékegysége? Forint. Mi az ara? p, =1. Mit jelent ilyenkor a dx,/dx,
helyettesitési hatararany? Mennyi fogyasztasrol lennénk hajlanddak lemondani x,

' A tovabbiakban, amikor roviden akarunk hivatkozni a helyettesitési hatararanyra, akkor MRS-nek nevezziik.
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egységnyi noveléséért? Masképpen: Mennyi pénzt lennénk hajlandéak x, egységnyi
noveléséért megadni? Fizetési hatarhajlandésagnak nevezziik azt az Gsszeget, amennyit
hajlanddak lennénk megadni érte.

6.4 folia

Ellendrzé kérdés: a helyettesitési hatararany vagy a fizetési hatarhajlandosag fiigg-e az
araktol? Nem. Itt a preferencidinkrol: a fogyasztas targyat képezd javakkal kapcsolatos
vagyainkrol (szubjektiv értékeléseinkrdl) beszEliink. Az arak (és a jovedelmek) az é¢let
realitasait képviselik. (A dontés majd az lesz, hogy szembesitjik a vagyainkat a
realitasokkal: a preferencidinkat a koltségvetési korlattal.) Amivel most kiiszkddiink, az
nem mas, mint hogy megprobaljunk technikailag jol kezelheté fogalmak segitségével
leirni a vagyainkat (preferencidinkat). Az ilyen technikailag jol kezelhetd fogalmak
hasznalata kiilonbozteti meg a tudoméanyos gondolkodast a laikus (mindennapi)
észjarastol. Hasznos segédeszkdzok: sokszor olyan kovetkeztetésekhez segitenek hozza
benniinket, amelyek a laikus gondolkodas szamara kdzvetleniil nem adottak.

6.2 A helyettesitési hatararany tulajdonsagai (jol viselkedo preferenciak

esetében)

Mint lattuk: a preferencidk monotonitasabol (ami tobb, az jobb is) kovetkezik, hogy a
kozombosségi gorbe negativ meredekségii. Igy a helyettesitési hatararany mindig negativ.

A preferencidk monotonitasabdl (a tobb, az jobb), illetve konvexitasabol (az atlagokat
elényben részesitjiikk a szélsdségekkel szemben) egylittesen kovetkezik a helyettesitési
hatararany egy masik fontos tulajdonsaga is: a helyettesitési hatararany abszolut értekben
csok-kend. Minél tobbel rendelkeziink egy joszagféleségbdl (mondjuk x;-bdl), annal
kevesebbet vagyunk hajlandoak feldldozni a masik joszagbol (mondjuk: x,-bdl) annak
érdekében, hogy az adott joszagbol egységnyivel tobbet fogyaszthassunk: ha x; nd,
| dx, /dx, | csokken.

6.5 folia

Természetesen nem minden preferencia ,,viselkedik jol”. Mint az el6z6 oran lattuk,
vannak masmilyen preferenciak is. Példaul:

(a) ha két joszag egymas tokéletes helyettesitje: MRS = — c.

6.6 folia
(b) ha az x; semleges joszag: MRS = 0.
ha az x, semleges joszag: MRS = —o0.
6.7 folia

(c) ha két joszag egymas tokéletes kiegészitéje: MRS = 0 vagy — o, és a toréspontban
a kozombdsségi gorbe nem differencidlhato.
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6.8 folia

Fontos megjegyzés: a preferencidk monotonitasa ¢és konvexitdsa nem olyan szigora
megkotés, mint amilyennek latszik. A valo életben igen ritka eset a tokéletes helyettesités
vagy a tokéletes komplementaritds. Gyakrabban taldlkozunk erds helyettesitéssel vagy
eros komplementaritassal Ezeknek az eseteknek az a sajatossaga, hogy mikézben nagyon
hasonlitanak a tokéletes helyettesitésre, illetve a tokéletes komplementaritasra, a
preferencidk konvexitasat sem veszitjiik el! Technikailag jol (kdnnyen) kezelhetdk.

6.9 folia
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HASZNOSSAG

6.3 A hasznossagi fiiggvény

— Tovébbra is monoton és konvex preferencidkkal dolgozunk. Ha ettdl eltérd esetekkel van
dolgunk, azt kiilon jelezziik.

— Kanyarodjunk vissza ahhoz a gondolathoz, hogy preferencidk k6zombosségi gorbékkel
vald leirdsakor a preferencidk szintjeit ndvekvd indexszamokkal ellatott k6zombdsségi
gorbékkel jeloljik: 7, = 1, > 1.

6.10 folia

— Mit is jelent ez?
6.11 folia

— Mint a malt 6ran tanultunk, ez — definicio szerint — azt jelenti, hogy az /; k6zOmbosségi
gorbe folott elhelyezkedé H'halmaz minden egyes pontja a fogyasztd szamara jobb
(preferalt) joszagkosarat képvisel, mint az /; kozOombosségi gorbe pontjai: H' > I,.
Vegyiink egy tetszéleges masik (mondjuk: ) kozombosségi gorbét, amely 7, € H'.
Nyilvanvalo, hogy ekkor: 7, > I,. Most pedig valasszuk kalyhanak az I, kdzombdsségi
gorbét (H" > 1,), és hasonlo eljarassal keressiink megint egy tetszéleges I, € H" kozom-
bosségi gorbét. Nyilvanvald, hogy ekkor: 7, > I, . stb. Az eljarast végtelen sokszor megis-
mételhetjiik. A lényeg az, hogy — amennyiben a teljesség axiomaja® teljesiil —, akkor a
kiillonb6z6 preferenciaszinteket reprezentalo kozombosségi gorbék az (xi, x»)
joszagtér egészét folytonosan kitoltik.

— Kézenfekvonek tlinik az a gondolat, hogy a kozombosségi gorbék altal képviselt
joszagkosarak (halmazok) kozti sorbarendezést egy fliggvény segitségével jelenitsiik meg.
Ezt a fliggvényt nevezik a kdzgazdaszok hasznossagi fiiggvénynek.

— A hasznossagi fiiggvény (u) nem mds, mint — a jelen kétvaltozos esetben — egy
u:R*> — R folytonos leképezés, amely minden lehetséges fogyasztasi kosarhoz, vagyis a
joszagtér minden egyes pontjdhoz egy skalaris értéket (hasznossagi értéket) rendel oly
modon, hogy az egyenértékii kosarak azonos értéket, a jobban preferalt kosarak a kevésbé
preferalt kosarakhoz képest pedig magasabb értéket kapnak.

6.12 folia

— Miel6tt elkezdenénk a fent lathatd abrat értelmezni, nyomatékosan hangsulyozni kell: a
kozombosségi gorbékhez hozzarendelt értékek (hasznossagi értékek) szamszeri nagysa-
ganak semmi jelent6sége nincsen. Nem tudjuk ugyanis azt megmondani, hogy egy
joszagkosar mennyivel jobb, mint a masik. Csak annyit tudunk mondani réluk, hogy az
adott fogyaszto eldnyben részesiti az egyiket a masikkal szemben.

2 Mi is az? (Barmely két kosar kozott tudunk vélasztani: a preferenciarendezés a joszagtér minden egyes
pontjara kiterjed.)
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—  Most elemezziik egy kicsit a a kivetitett abrat. u:R> — R leképezés: a kétdimenzios
térbol attériink a haromdimenziés térbe, amelyben a hasznossagi fliggvény grafja egy
térbeli feliiletet alkot. Olyan mintha egy haromdimenzids térképen abrazolnank egy
dombot vagy hegyet (utility hill), és szintvonalakkal jeleznénk, hogy a hegy milyen
magassaganal tartunk. Mivel a térképek altaldban kétdimenzidsként késziilnek, ezeket a
szintvonalakat gy szoktdk abrazolni, hogy a sikra vetitik oket, és ellatjadk egy szammal
oket, jelezve, hogy milyen magassagot képviselnek. Az analdgia azonban itt véget ér. A
domborzati térképnél az a jel, hogy a hegy egyik szintvonala 1000, a masik meg 1100
méter, valoban azt jelenti, hogy az egyik szint 100 méterrel magasabban fekszik, mint a
masik. A hasznossagi leképezésnél ennek az informacionak nincs jelentésége. Az 1100-as
hasznossagi indexszel ellatott k6zombosségi gorbe jobb (preferalt) joszagkosarakat
képvisel, mint a 1000-es hasznossagi értékkel ellatott gorbe. Azt azonban nem
mondhatjuk, hogy 100 hasznossagegységgel tobb értéket képviselne, — ennek ugyanis
semmi ¢értelme nincsen. A hasznossagi fiiggvényen értelmezett tavolsagfogalom
onkényes.

— A joszdgkosarakhoz hozzarendelt hasznossagi értékek merdben technikai szerepet
jatszanak: arra szolgalnak, hogy rangsoroljuk (sorba rendezziikk) az egyenértékii
joszadgkombinacidkat: ordinalis hasznossag. (A hasznossag kardinalis mérészamarol lasd
Varian tankonyvét! — elmélettorténeti kitéro).

— De ha egyszer a tavolsagfogalomnak nincs értelme, miért haszndlunk mégis egy folytonos
indexfiiggvényt, melynek hasznéalata azt a latszatot kelti, mintha a tavolsagfogalomnak
mégis lenne valami értelme? (,,100-zal nagyobb hasznossagu™). Valdoban onkényes a
hasznossagi fliggvényen értelmezett tavolsagfogalom? A vélasz két elembdl all: (a) a
tavolsagfogalom valdban Onkényes; egy preferenciarendezést jol leirhatunk végtelen sok
hasznossagi fiiggvénnyel; (b) a kdzgazdasagtanra sajatosan jellemz6é dontési problémak
elemzésének az ily moédon definidlt hasznossagi fiiggvény egy technikailag igen jol
kezelhetd eszkoze: kényelmes manko, amire ratdmaszkodhatunk. Ezért hasznaljuk. Lassuk
az érveket!

(a) A hasznossagi fliggvényen értelmezett tavolsagfogalom Onkényessége azonnal
nyilvanvalova valik, ha szamitasba vessziik, hogy egy preferenciarendezéshez
végtelen sok lehetséges hasznossagi fiiggvény tartozhat. Ha mar van egy
hasznossagi fiiggvényiink, akkor minden olyan tovabbi hasznossagi fiiggvényrdl
elmondhatjuk, hogy megfeleléen reprezentdlja az alapjaul szolgalo
preferenciarendezést, amely a joszdgkosarak eredeti preferenciasorrendjét nem
valtoztatjia meg. (Pl. ha egy hasznossagi fliggvényhez hozzdadunk egy pozitiv
szamot, vagy megszorozzuk egy pozitiv szdmmal, akkor a transzformalt
hasznossagi fliggvény szerint pontosan ugyanolyan moddon rendezziik sorba az
alternativdkat, mint az eredetileg valasztott hasznossagi fiiggvény szerint: a
preferenciaszintek kozti tdvolsagok teljesen onkényesen valtozhatnak.) Itt még sok
mindent tisztaznunk kellene. Erre hamarosan sort is keritiink. Lassuk eldbb
azonban a valasz masik elemét.

(b) Miért van sziikségiink nekiink, kozgazdaszoknak erre a konstrukciora?
Emlékezzilink csak vissza arra, ahonnan a mult 6ra elején elindultunk. Hogyan is
fest a fogyasztdi dontés elméletének a szerkezete? A fogyasztd a szamara
megfizetheté legjobb joszagkosarat valasztja. Altalanosabban fogalmazva: a
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szamara megvaldsithato lehetoségek koziil a legjobb lehetdséget valasztja. A
kozgazdasagi problémak jo része pontosan ilyen szerkezetli. Matematikai
természetét tekintve nem mas, mint egy feltételes optimalizalasi feladat (errdl
mar tanultak az elsé félévi matekban, illetve a mikro eléadasok soran Simonovits
tanar Ur eldadasan). Pl. A téglalap kertiletét rogzitjiikk (mondjuk 20 cm-ben), és
keressiik azt a téglalapot, amelynek teriilete (7) — a rogzitett 20 cm-es kertilet mint
korlat mellett — a legnagyobb.

6.13 folia

A folytonos (és differencialhatd) hasznossagi fiiggvények technikailag igen jol
kezelhetd célfiiggvényei az ilyen jellegii feltételes optimalizalasi problémaknak.

Most pontositani fogjuk azt a megjegyzést, hogy egy preferenciarendezéshez végtelen sok
lehetséges hasznossagi fliggvény tartozhat.

Mivel a kozOmbosségi gorbék altal reprezentalt joszagkosaraknak csak a
preferenciasorrendje szamit, igy egy tetszéleges u(x,,x,) hasznossagi fiiggvény helyett

barmely flu(x,,x,)] is megteszi, amely a szoban forgd halmazok rangsorat nem valtoz-
tatja meg. Az ilyen f:R — R transzformacidkat pozitiv monoton transzformaciéknak
nevezzik.

6.14 folia

A monoton transzformaciok révén a kozombosségi gorbék ujraszamozzuk.

6.4 A hatarhaszon

A hasznossagi fliggvény lesz mostantdl fogva az az elemzési eszkdz, melynek
segitségével a preferencidkat megjelenitjiik.

Induljunk ki egy fogyasztobol, aki egy tetszleges (x,,x,) joszagkosarat fogyaszt.
Hasznossagi mértékegységben kifejezve, milyen értéket képvisel a szdmara az, ha az
egyik termék — mondjuk az x; — mennyiségét egy kis mértékben (mondjuk: dx, >0
mennyiséggel) noveli, mikézben a masik (x;) joszdg fogyasztott mennyiségét
valtozatlanul hagyja? Mivel a jol viselkedd preferencidk monotonok (ami tobb, az jobb is)
=> jtkerliliink egy magasabb szintet képviseld kozombosségi gorbére => magasabb
hasznossagi szintre: du > 0.

6.15 folia

A hatarhaszon nagysaga fligg a vélasztott hasznossagi mértéktdl (fligg az alkalmazott
specialis hasznossagi fiiggvénytol).

6.16 folia
Ez nem tul eldnyds tulajdonsdg, hiszen — mint kordbban erdsen hangsulyoztuk — a

joszagkosarak sorrendje a lényeg, nem pedig az a konkrét indexelési eljaras, ahogyan a
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kozoOmbosségi  gorbéket beszamozzuk. A hatarhaszonnak Onmagaban nincs
magatartasi tartalma. Hamarosan azonban latni fogjuk, hogy a hatidrhaszon fogalmat
folhasznalhatjuk egy olyan (mar ismerds) fogalom meghatarozasara, amelynek mar van
magatartasi tartalma => helyettesitési hatararany.

6.5 A hatarhaszon és a helyettesitési hatararany

Valtozzon most Uigy a fogyasztds mindkét joszagbol olyan mértékben (dx,,dx,), hogy az
0sszhaszon valtozatlan maradjon. A kozombosségi gérbe mentén (pontosabban: egy

kontirvonal mentén) mozgunk.
6.17 folia

Konvex preferencidk esetén (jol viselkedd preferenciak!) az egyik j6szagbol (mondjuk x;-
bdl) valo fogyasztasunkat noveljiik, a masikbol (mondjuk x,-bdl) csdkkentjiik. Mekkora
értéket képvisel szamunkra — hasznossagegységben kifejezve — x; mennyiségének
novekedése, illetve — hasznossagegységben kifejezve — x, mennyiségének csokkenése? A
novekmeényt, illetve csokkenést (melyet naturdlis mértékegységben — kg, liter, méter —
mériink) ,,bedrazzuk” a szoban forgd termék hatarhasznaval (azzal, amilyen értéket
szdmunkra annak egy egysége képvisel). S minthogy egy k6zombdsségi gorbén mozgunk,
a valtozasok (hasznossagi egységben mérve) kioltjadk egymast: du =0.

Matematikai nyelven kifejezve: a hasznossagi szint véltozatlanul hagyasa mellett teljesen
differencialjuk a hasznossagi fiiggvényt:

6.18 folia

A helyettesitési hatarardany nem mas, mint a hatarhasznok aranya. Jol viselkedd
preferencidk esetén ez mindig negativ szdm. Konvencié szerint azonban, amikor
helyettesitési hatararanyrol beszéliink, a helyettesitési hatarrata abszolit értékét szoktuk
hasznalni!

MRS elény0s tulajdonsaga, hogy invaridns a hasznossagi fliggvény pozitiv monoton
transzformacioira.

6.19 folia

Vagyis: barmely hasznossagi fiiggvénybdl ugyanaz az MRS nyerhetd. => magatartasi
tartalma: adott joszagkosar birtokaban milyen értéket tulajdonit a fogyaszté az egyik
joszagnak a masik joszaghoz képest. => A jovO heti szemindriumon majd latnak erre
egy gyakorlati szempontbol is fontos példat (Varian ingéazasi példéja, 70-72. old.)
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6.6 Technikai triikkkok

Hasznossagi fiiggvény szerkesztése (jol viselkedd preferencidk esetén) kozombdosségi
gorbék segitségével. (lasd konyv, 60-61. old.)

Ko6zombosségi gorbék, illetve a nekik megfeleld hasznossagi fliggvények:

(a)

(b)

(©)

(d)

(e)

u(x,x,)=xx, => x,=k/x,, k=123... Hiperbola.

6.20 folia

a_l-a

Cobb-Douglas hasznossagi fiiggvény (v(x,,x,)=x/x,“, ahol: 0<a<1, még
nagy hasznat fogjuk venni). Hiperbola, akarcsak 6.20-as folian.

6.21 folia

tokéletes helyettesités: u(x,,x,) =ax, +bx, => x, = % —%xl , k=123..
6.22 folia

tokéletes kiegészités: u(x,,x,)=min{ax,,bx,}

6.23 folia

kvazilinearis hasznossagi fiiggvény:u(x,x,)=v(x,)+x, = x,=k-v(x),
k=123... Nem masok, mint x,-ben linearis k6zombdsségi gorbék parhuzamos
eltolasai:

6.24 folia
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A hasznossagi elmélet els6 megfogalmazasa Jeremy Bentham (1748-1832)
brit moralfilozofus nevéhez fiizodik:

»A természet az emberi nemet két szuverén ur — a fajdalom ¢€s az €lvezet — korményzata ala
helyezte. Egyediil az 6 dolguk kijeldlni, mit kell tenniink, csakugy, mint meghatarozni, hogy
mit fogunk tenni. ... Az ember szavakban tagadhatja uralmukat: de a valdésdgban mindvégig
annak alavetve marad. A hasznossdag elve elismeri ezen alavetettséget. .... A hasznossag elvén
azt az elvet értjiik, mely szerint barmely cselekedetet azon irdnyultsadg szerint helyesliink vagy
helytelenitiink, hogy az az érintett fél boldogsagat ndvelni, vagy csokkenteni latszik, vagy ami
ugyanaz mas szavakkal: e boldogsagot eldmozditani vagy akadéalyozni latszik.” Jeremy
Bentham: Bevezetés az erkdlcsok és a torvényhozas alapelveibe, 1789. 1. fejezet

Jeremy Bentham
(1748-1832)
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6.1
A kozombossegi gorbe lejtése negativ

—4 <0 o 1'<0
Xm

X2

xy = f(xq)

:Xl
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6.2
Helyettesitési hatararany

dﬁ <0 : X1 T =Xy \L
dx,
X1 \L = Xy T
X2
+dx; I
—dX2 l
— > X1
-dx; +dxq
13
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6.3
Melyik az angol és melyik a francia?

csésze
kavé

r

0 + >
01234 csésze tea

csésze
kavé

r 3

0 —t >
01234 csésze tea
——>

14
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6.4
Fizeteési hatarhajlandosag

X2
(az osszes tobbi
joszagra valo
kiadas, Ft-ban)

-dx; |
Ft-nyi
fogyasz
tas

- >X1
+dx1 = +1 kg alma (kg alma)

15
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6.5
Csokkeno helyettesitési hatararany

Xm A Xm B
X
A=(aj,a)
dX2|Al
dx, | BV = (bl’bZ)

» X1
dX1=1 dX1=1

16
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6.6
Tokéletes helyettesites

X2

tokéletes helyettesités

/

:Xl

MRS = —¢

17
Kertesi mikro — http://www.econ.core.hu/~kertesi/kertesimikro/




6.7
Semleges joszag

X2

> Xl
X1 semleges joszag
MRS =0
.9)
.
> Xl

X semleges joszag
MRS = -

18
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6.8
Tokéletes kiegészités

(komplementaritas)
b9)
MRS = -
MRS = 0
> Xl
19
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6.9
Eros helyettesités és
eros komplementaritas

starking

F 3

eros helyettesités

N\

Jonatan

elektromos
haztartasi gépek

eros kiegészités

aramfogyasztas

20
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6.10
A kozombossegi gorbeket indexekkel
latjuk el

X2

:Xl

21
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6.11
A kozombossegi gorbék a joszagtér egeszét
folytonosan Kitoltik

X2 X2

(H' -1, és 1,cH) (H"~1, és 1 H")
= L1 = I3 >-1,

22
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6.12
Ko0zombosségi gorbék és hasznossagi
fiiggveény

L

/

(XI,XZ)ERZ; u(x,x,)eR u:R? >R

23
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6.13
Feltételes optimalizalasi probléma

Keressiik azt az a* és b* értéket,
amelynél a
T(a,b)=ab

fiiggvény felveszi a maximumat, a
2a+2b=20

korlatozo feltétel mellett

T(a,b)=ab célfiiggvény
2a+2b=20 korlatozo feltétel

Roviditett jelolésmoddal:

max T(a,b)= ab
a,b

k.f.:2a+2b=20

Optimalis megoldas (optimum):

a*=b*=5

24
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6.14
Pozitiv monoton transzformacio

X2

:Xl

Ha (b;,b,)> (aj,a,) = u(b;,b,)>u(a;,a,)

v =f(u)
flu(by,b, )] > flu(a;,a;)]
Példak:
f =ou+p a,p>0
f =u’
.stb
25
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6.15
Hatarhaszon

(Xl +Ax1,x2)> (xl,xz):> u(xl +Ax1,x2)>u(x1,x2)

u(xl + AXy,X, )— u(xl,xz)
Axl

u(x; +Axy,x;)—u(x;,x,)  Ou

lim =
AXI -0 AXI axl
MUI = a—u;
0x4
ou C
du=—-dx; X, mennyisége rogzitve
0x4
MUZ = a—u;
aXZ
ou C
du=—-dx, X; mennyisége rogzitve
0X,
26
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6.16
A hatarhaszon nagysaga
a hasznossagi fuggvénytol fugg

u(x,x;)=xi-x3  ¢d>0 (1)
v=Inu (2)
v=c-Inx; +d-Inx, 3)
ou/ox;=c-x{ x5 (4)
ov/dx, =c¢/x, (5)
ou/ dx, # dv/0x, (6)

28
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6.17
A hasznossagi domb konturvonalai és
szintvonalai

(Xl,XZ)ERZ; u(xy,Xx,)eR u:R*? >R

29
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6.18
Helyettesitési hatararany
kiszamitasa a hasznossagi fiiggvénybol

u = u(xy,X;) 1)
du="ax, +Max, =0 )
aXI 6X2
MRs= X2 __ M/ ox 3)
Xm 5u/axz

30
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6.19

A MRS invarians a hasznossagi

fiiggvény pozitiv monoton

transzformacioira

u= U(Xl,Xz)

f:R>R
u pozitiv monoton transzformacioja

\4 =f[u(x1,x2)]= v(X{,X5)

Helyettesitési hatarrata:

dx,  0v/ox;

dx; Ov/0x,

A lancszabalyt alkalmazva:

of ou
_ aV/aXI _ \all aXl _ aU/aXI

Ov/0x, of ou ou/0x,
611 aXZ)

31
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6.20
Hasznossagi fiiggvény = kozombosségi
gOrbék

X2

k=3
k=2
k=1
> Xl
“(Xl’xz)= X1X3
X, = LS (k=1,23...)
X1
V(Xl,Xz)—“ —[“(Xl’xz)]
X, _k (k=149....)
X1

32
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6.21
Cobb-Douglas
hasznossagi fuggvény

u(x;,x,)=x§-x§ ¢,d>0

egy monoton transzformacioja:

V(xl,x2)=lnu =c-Inx; +d-Inx,

egy masik transzformacioja:

[1/(c+d)]
V(X13X2)=“(X1,X2) "

_ Xl[c/(c+d)] 'Xz[d/(c+d)]

_ Xla . X2(1—::1)
ahol: a= ¢ ,1—a= d
c+d c+d

Cobb — Douglas hasznossagi fiiggvény
nevezetes valtozata:

u(xy,x,) =x" - x, 7

O<ax<l1

33
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6.22
Tokéletes helyettesites

X2

u(xl s X5 ) = axy +bx,

34
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6.23
Tokéletes kiegészités

X2

oW

u(xl, X, ) = min {axl ,bX, }

35
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6.24
Kvazilinearis hasznossagi fuggvény

X2

:Xl

“(Xl 2.9) ) = V(Xl )+ X3

X, =k - V(Xl) , k=123...

36
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